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Сравнение по модулю
4 апреля 2026

Определение 1. Будем говорить, что числа 𝑎 и 𝑏 сравнимы по
модулю 𝑚 и писать 𝑎 ≡ 𝑏 (𝑚𝑜𝑑 𝑚) или 𝑎 ≡

𝑚
𝑏, если числа 𝑎 и 𝑏

дают одинаковые остатки при делении на 𝑚.

Определение 2. Будем говорить, что числа 𝑎 и 𝑏 сравнимы по
модулю 𝑚 и писать 𝑎 ≡ 𝑏 (𝑚𝑜𝑑 𝑚) или 𝑎 ≡

𝑚
𝑏, если число 𝑎 − 𝑏

делится на 𝑚.

Свойства сравнений:

1. Если 𝑎 ≡
𝑚
𝑏 и 𝑏 ≡

𝑚
𝑐, то 𝑎 ≡

𝑚
𝑐.

2. Если 𝑎 ≡
𝑚
𝑏 и 𝑐 ≡

𝑚
𝑑, то 𝑎± 𝑐 ≡

𝑚
𝑏± 𝑑.

3. Если 𝑎 ≡
𝑚
𝑏, то 𝑎𝑐 ≡

𝑚
𝑏𝑐.

4. Если 𝑎 ≡
𝑚
𝑏 и 𝑐 ≡

𝑚
𝑑, то 𝑎𝑐 ≡

𝑚
𝑏𝑑.

5. Если 𝑎 ≡
𝑚
𝑏, то 𝑎𝑛 ≡

𝑚
𝑏𝑛.

6. Если 𝑘𝑎 ≡
𝑚
𝑘𝑏 и НОД(𝑘,𝑚) = 1, то 𝑎 ≡

𝑚
𝑏.

Для разбора.

1. Найдите остаток от деления:

а) 2011 · 2012 + 2013 · 2014 ≡
6

б) 7363 − 355 · 354 · 353 ≡
7

в) 1100 · 111 + 91 · 191 ≡
101

2. Найдите остаток от деления 42027 на а) 5; б) 7.

3. Найдите последнюю цифру числа 19992026.
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Задачи для самостоятельного решения.

1. Правда ли?

а) 2026 ≡
9
2;

б) 1007 ≡
11

6;

в) 33 ≡
7
−2;

г) −11 ≡
13

24.

2. Найдите остаток от деления

а) 1002 · 1003 · 1004 · 1005 ≡
13

б) 3099 + 6199 ≡
31

в) 22026 ≡
15

г) 693 · 890 + 512 · 1910 ≡
47

3. Натуральное число 𝑥 при делении на 13 даёт остаток 7. Какой
остаток при делении на 13 будет давать число 𝑥2 − 2𝑥 ?

4. Известно, что 𝑎− 2𝑏 делится на 𝑚 и 𝑐− 3𝑑 делится на 𝑚. Дока-
жите, что 𝑎𝑐− 6𝑏𝑑 делится на 𝑚.

5. Найдите остаток 1 · 3 · 5 · ... · 101 + 2 · 4 · 6 · ... · 102 на 103.

6. Докажите, что 4323 + 2343 делится на 66.

7. Докажите, что (7𝑛 + 5)𝑛 + 4 · 7𝑛 − 10 делится на 7𝑛 − 2.

8. Найдите три последних цифры числа 72028.


