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Теорема Менелая. Дан треугольник 𝐴𝐵𝐶. Точки 𝑀 и 𝐾 ле-
жат на сторонах соответственно 𝐵𝐶 и 𝐴𝐵, а точка 𝐿 — на про-
должении стороны 𝐴𝐶 за точку 𝐶. Докажите, что точки 𝑀,𝐾

и 𝐿 лежат на одной прямой тогда и только тогда, когда
𝐴𝐾

𝐾𝐵
· 𝐵𝑀

𝑀𝐶
· 𝐿𝐶
𝐿𝐴

= 1.

Теорема Чевы. Чевианы 𝐴𝐴1, 𝐵𝐵1 и 𝐶𝐶1 треугольника 𝐴𝐵𝐶

пересекались в одной точке тогда и только тогда, когда выпол-
няется равенство

𝐴𝐶1

𝐶1𝐵
· 𝐵𝐴1

𝐴1𝐶
· 𝐶𝐵1

𝐵1𝐴
= 1.
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Задачи для самостоятельного решения.

1. На сторонах 𝐴𝐵 и 𝐴𝐶 △𝐴𝐵𝐶 взяли точки 𝑀 и 𝐾 так, что
𝐴𝑀 : 𝐵𝑀 = 3 : 2, 𝐴𝐾 : 𝐶𝐾 = 4 : 1. Отрезки 𝐵𝐾 и 𝐶𝑀

пересекаются в точке 𝑂. Найдите 𝐵𝑂 : 𝑂𝐾.

2. На стороне 𝐵𝐶 △𝐴𝐵𝐶 взяли точку 𝐾 так, что 𝐵𝐾 : 𝐶𝐾 = 1 : 2.
Медиана 𝐶𝑀 пересекает отрезок 𝐴𝐾 в точке 𝑂. Прямая 𝐵𝑂

пересекает сторону 𝐴𝐶 в точке 𝐸. Найдите 𝐵𝑂 : 𝑂𝐸

3. Чевианы 𝐴𝐿,𝐵𝑀 и 𝐶𝐾 △𝐴𝐵𝐶 пересекаются в одной точке.
Прямые 𝐾𝐿 и 𝐴𝐶 пересекаются в точке 𝐸. Найдите отрезок
𝐴𝐸, если 𝐴𝑀 = 1, а 𝐶𝑀 = 2.

4. Прямая пересекает стороны 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 в
точках 𝐾 и 𝐿 соответсвенно. Оказалось, что 𝐴𝐾 : 𝐾𝐵 = 1 : 3 и
𝐵𝐿 : 𝐿𝐶 = 2 : 5. В каком отношении эта прямая делит медиану
𝐵𝑀 данного треугольника?

5. Основания 𝐵𝐶 и 𝐴𝐷 трапеции 𝐴𝐵𝐶𝐷 равны соответственно
3 и 5, точка 𝐸 — середина её боковой стороны 𝐶𝐷, точка 𝑂 —
середина отрезка 𝐴𝐸. В каком отношении прямая 𝐷𝑂 делит сто-
рону 𝐴𝐵?

6. Через точку 𝑀 на основании 𝐴𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 провели
прямые, параллельные двум другим его сторонам и пересекаю-
щие стороны 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 соответственно в точках 𝑃 и 𝑄. Отрезки
𝐴𝑄 и 𝐶𝑃 пересекаются в точке 𝑂. В каком отношении прямая
𝐵𝑂 делит сторону 𝐴𝐶, если 𝐴𝑀 = 𝑎, 𝐶𝑀 = 𝑏?

7. На сторонах 𝐵𝐶,𝐴𝐶 и 𝐴𝐵 треугольника 𝐴𝐵𝐶 отмечены точки
𝐴1, 𝐵1, 𝐶1 соответственно, причем 𝐵𝐴1 : 𝐴1𝐶 = 1 : 2, 𝐴𝐵1 :

𝐵1𝐶 = 1 : 3, 𝐴𝐶1 : 𝐶1𝐵 = 8 : 3. Отрезки 𝐵𝐵1 и 𝐶𝐶1 пересекаются
в точке 𝐷. Докажите, что 𝐴𝐷𝐴1𝐵1 — параллелограмм.


