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Признак равноостаточности на 11. Число даёт такой же
остаток при делении на 11, как и его знакопеременная сумма
цифр, вычисляемая начиная с последней цифры.

Можно записать так. 𝑎1𝑎2...𝑎𝑛−1𝑎𝑛 ≡
11

𝑎𝑛 − 𝑎𝑛−1 + 𝑎𝑛−2 − . . .

Упражнение №1. Найдите остаток от деления числа на 11 у

а) 71829318,

б) 81392817,

в) 123456789,

г) 987654321.

Упражнение №2.
Докажите, что числа вида 𝑥𝑦𝑧𝑥𝑦𝑧 делятся д) на 11, е) на 1001.

Задачи для самостоятельного решения.

1. Пусть 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑, 𝑒 — различные цифры. Докажите, что 𝑒𝑑𝑒𝑑𝑒𝑑𝑒𝑑𝑒𝑑
не делится на 𝑎𝑏𝑐𝑎𝑏𝑐.

2. Два последовательных трёхзначных числа записали одно рядом
с другим. Докажите, что полученное число не может делиться
на 11.

3. Известно, что семизначные числа ТОРНАДО и РОТОНДА де-
лятся на 11, при этом какие-то две разные буквы обозначают
одну и ту же цифру. Известно, что одна из них — буква О. Най-
дите вторую.

4. Шесть игральных костей нанизали на спицу так, что каждая мо-
жет вращаться независимо от остальных (протыкаем через цен-
тры противоположных граней). Спицу положили на стол и про-
читали число, образованное цифрами на верхних гранях костей.
Докажите, что можно так повернуть кости, чтобы это число де-
лилось на 11 (на гранях стоят цифры от 1 до 6, сумма цифр на
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противоположных гранях равна 7).

5. В клетки таблицы 10 × 10 записаны ненулевые цифры. Оказа-
лось, что все 10 чисел, записанных по горизонтали, делятся на
11. Могло ли так оказаться, что ровно девять чисел, записанных
по вертикали, делятся на 11?

6. Рассмотрим все 80-значные натуральные числа, в записи кото-
рых все цифры от 0 до 7 встречаются по 10 раз, а никакие две
цифры одной чётности не стоят рядом. Докажите, что сумма
любых двух таких чисел — составное число.

7. Петя и Вася играют в игру. Они по очереди пишут цифры на
доске. Первым ходит Петя и он пишет ненулевую цифру. Затем
они по очереди приписывают по одной цифре справа, пока не
образуется стозначное число. Вася выигрывает, если получивше-
еся число даёт остаток 5 при делении на 11, в противном случае
выигрывает Петя. Кто выиграет при правильной игре?


