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Факт 1. Медиана равна половине стороны, к которой она про-
ведена, тогда и только тогда, когда она проведена из вершины
прямого угла треугольника к гипотенузе.

1. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 провели высоту 𝐵𝐻 и 𝐴𝑀 медиану. Ока-
залось, что 𝐴𝐻 = 1 и ∠𝐵𝐶𝐴 = 2∠𝑀𝐴𝐶. Найдите 𝐵𝐶.

Факт 2. Средняя линия треугольника параллельна одной из его
сторон и равна половине этой стороны.

2. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 медиана 𝐵𝑀 в два раза меньше стороны
𝐴𝐵 и образует с ней угол 40∘. Найдите ∠𝐴𝐵𝐶.
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Задачи для самостоятельного решения.

1. Точка 𝑀 – середина стороны 𝐵𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶. На сто-
роне 𝐴𝐵 взяли такую точку 𝐾, что угол ∠𝐴𝐾𝑀 = ∠𝐵𝐴𝐶.
Найдите длину отрезка 𝑀𝐾, если 𝐴𝐶 = 2026.

2. Дан четырёхугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷. Точки 𝑀 и 𝐾 – середины его сто-
рон 𝐴𝐷 и 𝐵𝐶. Известно, что ∠𝐴𝐵𝐷 = ∠𝐴𝐶𝐷 = 90∘. Докажите,
что прямая 𝑀𝐾 ⊥ 𝐵𝐶.

3. На стороне 𝐴𝐵 треугольника 𝐴𝐵𝐶 отметили точки 𝐾 и 𝐿 так,
что 𝐾𝐿 = 𝐵𝐶 и 𝐴𝐾 = 𝐿𝐵. Докажите, что отрезок 𝐾𝐿 виден
из середины 𝑀 стороны 𝐴𝐶 под прямым углом.

4. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 медиана 𝐵𝑀 равна стороне 𝐴𝐶. На про-
должениях сторон 𝐵𝐴 и 𝐴𝐶 за точки 𝐴 и 𝐶 выбраны соответ-
ственно точки 𝐷 и 𝐸, причём 𝐴𝐷 = 𝐴𝐵 и 𝐶𝐸 = 𝐶𝑀 . Докажите,
что прямые 𝐷𝑀 и 𝐵𝐸 перпендикулярны.

5. Внутри треугольника 𝐴𝐵𝐶 взята точка 𝑃 так, что ∠𝑃𝐴𝐶 =

∠𝑃𝐵𝐶. Из точки 𝑃 на стороны 𝐵𝐶 и 𝐶𝐴 опущены перпенди-
куляры 𝑃𝑀 и 𝑃𝐾 соответственно. Пусть 𝐷 — середина сторо-
ны 𝐴𝐵. Докажите, что 𝐷𝐾 = 𝐷𝑀 .

6. Внутри параллелограмма 𝐴𝐵𝐶𝐷 отметили точку 𝐸 так, что
𝐶𝐷 = 𝐶𝐸. Докажите, что прямая 𝐷𝐸 перпендикулярна прямой,
проходящей через середины отрезков 𝐴𝐸 и 𝐵𝐶.

7. Внутри треугольника 𝐴𝐵𝐶 взята такая точка 𝑀 , что 𝐴𝑀 =
1
2𝐴𝐵, а 𝐶𝑀 = 1

2𝐵𝐶. Точки 𝐶0 и 𝐴0 взяты на отрезках 𝐴𝐵 и
𝐶𝐵 соответственно, причем 𝐵𝐶0 : 𝐶0𝐴 = 𝐵𝐴0 : 𝐴0𝐶 = 3 : 1.
Докажите, что 𝑀 равноудалена от 𝐶0 и 𝐴0.


