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Делители – 2
8 ноября 2025

Разминка. Посчитайте количество делителей числа 1440000.

Упорядочим делители числа 𝑁 по возрастанию
1 = 𝑑1 < 𝑑2 < 𝑑3 < . . . < 𝑑𝑘−1 < 𝑑𝑘 = 𝑁

тогда верны следующие факты.

Факт 1. 𝑑1 · 𝑑𝑘 = 𝑁, 𝑑2 · 𝑑𝑘−1 = 𝑁 , то есть 𝑑𝑡 · 𝑑𝑘+1−𝑡 = 𝑁 .

Факт 2. 𝑑1 = 1, 𝑑2 = 𝑝, 𝑑3 = 𝑝2 или 𝑞.

Определение. Собственным делителем числа 𝑁 называется
любой его натуральный делитель, кроме 1 и самого числа 𝑁 .

Задачи для разбора.

1. Миша выписал на доску числа от 1000 до 2040 подряд без про-
белов, получил гигантское число 𝐴 и попросил Максима найти
хотя бы 16 делителей этого числа. Помогите Максиму их найти.

2. Амина загадала натуральное число, а Егор выписал все его соб-
ственные делители. Затем они сложили наибольший и наимень-
ший собственный делитель и получили 2025. Какое число заду-
мала Амина?
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Задачи для самостоятельного решения.

1. Иван выписал все делители числа 1440000 записал их в порядке
возрастания. Какое число стоит на 130-м месте? А на 68-м?

2. Про натуральное число 𝑁 известно, что самый большой его
собственный делитель на 1 больше его самого маленького соб-
ственного делителя. Чему может быть равно 𝑁?

3. Найдите все четырёхзначные числа, у которых наибольший соб-
ственный делитель в 49 раз больше наименьшего собственного
делителя.

4. Три наименьших натуральных делителя натурального числа 𝑁

— это 𝑑1 < 𝑑2 < 𝑑3. Известно, что 𝑑1 + 𝑑2 + 𝑑3 = 57. Найдите все
возможные значения, которые может принимать 𝑑2.

5. На столе лежат карточки, на которых написаны по разу все де-
лители числа 2000, причём на каждой карточке написан один из
делителей. Миша и Максим по очереди берут себе по одной кар-
точке. Проигрывает тот, у кого число на одной из его карточек
делится на число на другой из его карточек. Начинает Максим.
Кто выигрывает при правильной игре?

6. У натурального числа нашли наибольший и наименьший соб-
ственные делители. Разница между этими делителями равна
2025. Чему равно исходное число?

7. Найдите все натуральные числа 𝑛 и 𝑚 такие, что если
𝑎1 < 𝑎2 < 𝑎3 < . . . < 𝑎𝑘 — все собственные делители 𝑛, и
𝑏1 < 𝑏2 < ... < 𝑏𝑡 — все собственные делители числа 𝑚, то 𝑘 = 𝑡,
а также |𝑎𝑖 − 𝑏𝑖| = 1 для каждого натурального 1 ⩽ 𝑖 ⩽ 𝑘.


