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Принцип Дирихле. Если рассадить 𝑛+1 кролика по 𝑛 клеткам,
то найдется хотя бы одна клетка в которой будут сидеть хотя бы
2 кролика.

Обобщенный принцип Дирихле. Если рассадить 𝑘 · 𝑛 + 1

кролика по 𝑛 клеткам, то найдется хотя бы одна клетка в которой
будет сидеть хотя бы 𝑘 + 1 кролик.

Задачи для разбора.

1. В классе 25 учеников. Какие из утверждений верны?

а) Найдется ровно 2 ученика, которые родились в один месяц.

б) Найдётся хотя бы 4 ученика, которые родились в один месяц.

в) Найдется месяц, в котором дни рождения менее, чем у 2 учени-
ков.

2. На доске написано 23 цифры. Докажите, что можно стереть
несколько цифр так, чтобы оставшееся число делилось на 111.
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Задачи для самостоятельного решения.

1. Каждый из 65 школьников написал по три контрольные работы
и получил за каждую из них одну из оценок: 2, 3, 4 или 5. Дока-
жите, что найдутся по крайней мере два школьника, получивших
одинаковые оценки за каждую из работ.

2. Тридцать два ученика малого мехмата приехали в лагерь на пя-
ти автобусах, а уехали на шести автобусах. Докажите, что какие-
то 2 ученика и туда и обратно ехали вместе.

3. Саша написал в тетради 19-значное натуральное число без ну-
лей в записи. Даня хочет вычеркнуть несколько цифр так, чтобы
оставшиеся цифры образовывали трехзначное число, в котором
каждая следующая цифра не меньше предыдущей (слева напра-
во). Докажите, что Даня всегда сможет добиться желаемого.

4. В 6 банках находятся мармеладки 8 разных цветов. Всего есть
ровно 20 мармеладок каждого цвета. Докажите, что обязательно
найдётся банка, в которой есть две четвёрки мармеладок двух
разных цветов.

5. Даня назвал Рите 14 различных натуральных чисел, не больших
1000. Рита выписала сами эти числа на доску, также выписала
туда все их попарные суммы, все суммы по 3 числа и т.д., в конце
выписала сумму всех 14 чисел. Могли ли оказаться все числа на
доске различными?

6. На доске написано 47-значное число без нулей. Докажите, что
Богдан Алексеевич может вычеркнуть из него несколько цифр
так, чтобы полученное число делилось на 10101.

7. На доске написаны 10 различных двухзначных чисел. Докажи-
те, что можно стереть некоторые из них так, чтобы оставшиеся
получилось разбить на две подгруппы, сумма всех чисел которых
одинакова.


