
Малый мехмат 8 класс

Устная олимпиада
27.09.25

1. Можно ли расставить числа от 1 до 7 по кругу так, чтобы каждое делилось
на разность своих соседей?

2. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 известны углы ∠𝐵𝐴𝐶 = 54∘ и ∠𝐴𝐶𝐵 = 45∘. Точка 𝐷
на отрезке 𝐵𝐶 и 𝐸 на отрезке 𝐴𝐷 таковы, что 𝐴𝐷 = 𝐴𝐵 и 𝐵𝐸 = 𝐵𝐷. Пусть
𝐹 — точка пересечения прямых 𝐵𝐸 и 𝐴𝐶. Докажите, что треугольник 𝐴𝐷𝐹
равнобедренный.

3. У Гриши есть 100 карточек с различными натуральными числами от 1 до
100. Он хочет выбрать несколько из них и разложить в ряд так, чтобы любые
два числа на соседних карточках в этом ряду отличались хотя бы на 60.
Какое наибольшее число своих карточек может использовать Гриша?

4. Сколькими способами можно покрасить не менее одной клетки доски 2× 4
так, чтобы никакие две покрашенные клетки не имели общей стороны?

5. На доске написано 47-значное число без нулей. Всегда ли Богдан Алексеевич
может вычеркнуть из него несколько цифр так, чтобы полученное число
делилось на 10101?

6. Назовём факториал составным, если его можно представить в виде произве-
дения нескольких других факториалов, больших 1. Например, 4! = 3! · 2! · 2!,
поэтому 4! — составной факториал. Факториалы, которые так представить
нельзя, назовём простыми. Существует ли составной факториал, который
можно двумя разными способами представить в виде произведения простых
факториалов?


