
Малый мехмат МГУ

Дополнительный набор на 2025/2026 учебный год
7 класс, 07.02.2026. Все задачи и решения

1. В-1. Дима поднялся с первого этажа на пятый и насчитал 100 ступенек. Сколько ступенек
он насчитает, поднявшись с первого этажа на десятый? Все этажи одинаковой высоты, все
ступеньки — тоже.

Ответ В-1. 225

Решение. Поднимаясь с 1-го этажа на 5-й, Дима пройдет 4 пролёта, что по условию
составляет 100 ступенек; таким образом, один пролёт — это 25 ступенек. С 1-го до 10-го
этажа он пройдёт 9 пролётов, то есть 9 · 25 = 225 ступенек.

2. В-1. В классе 27 человек. Каждый мальчик дружит с четырьмя девочками, а каждая
девочка — с пятью мальчиками. Сколько в классе мальчиков и сколько девочек?

Ответ В-1. 15 мальчиков и 12 девочек.

Решение. Пусть мальчиков и девочек m и n соответственно. Найдем общее количество
«дружб» двумя способами. Поскольку каждый мальчик дружит с четырьмя девочками,
это число равно 4m. С другой стороны, каждая девочка дружит с пятью мальчиками,
значит это число равно 5n. Получаем уравнение 4m = 5n. Поскольку m + n = 27, то
m = 15, n = 12.

3. В-1. Сова – эффективный менеджер выделяла на содержание штата белочек 1000 ореш-
ков в год (все белочки получали поровну орешков). Филя посоветовал Сове сократить
численность штата белочек на 50%, а оставшимся белочкам повысить оклад на 50%. На
сколько орешков в год и в какую сторону изменятся затраты Совы на оплату труда бело-
чек, если она последует совету Фили?

Ответ В-1. Уменьшатся на 250.

Решение. После сокращения половины штата белочек затраты совы уменьшаются вдвое.
После повышения оклада каждой белочки они увеличится в 1,5 раза. В результате они
составят 1, 5 · 0, 5 = 0, 75 прежней величины, т. е. уменьшатся на (1 − 0, 75) · 1000 = 250
орешков.

4. В-1. Все ученики школы родились не раньше 2008 года и не позже 2019 года. Вовочка
утверждает, что в этой школе не найти таких двух учеников, у которых число, месяц и
год рождения совпадают. Какое наибольшее количество учеников может быть в школе,
если Вовочка говорит правду?

Ответ В-1. 4383

Решение. Период с 2008 по 2019 год состоит из 365 · (2019− 2008 + 1) + 3 = 4383 дней (в
указанный период было три високосных года — 2008, 2012 и 2016).

5. В-1. Равнобедренный треугольник разрезали на два меньших равнобедренных треуголь-
ника с основаниями 5 м и 2 м и общей боковой стороной. Найдите периметр исходного
треугольника в метрах.

Ответ В-1. 13

Решение. Если у получившихся треугольников общая боковая сторона, то разрез не мог
проходить через основание исходного треугольника. Значит, разрез идёт из вершины при
основании к боковой стороне исходного треугольника (см. рисунок). Далее нетрудно по-
следовательно найти длины отрезков: AB = 5 = AC, CF = 2, AF = AC − CF = 3 =



BF = BC, и P (∆ABC) = 13 м.

6. В-1. Среднее арифметическое 15 различных натуральных чисел равно 10. Найдите наи-
большее возможное значение наибольшего из этих чисел.

Ответ В-1. 45

Решение. Из условия следует, что сумма всех данных 15-ти чисел равна 15 · 10 = 150.
Наибольшее из этих чисел будет наибольшим, если остальные числа будут наименьшими
возможными. Поскольку эти числа натуральные и различные, получаем, что сумма 14-ти
наименьших чисел не меньше, чем 1 + 2 + 3 + . . . + 13 + 14 = 105. Тогда самое большое
число будет не больше, чем 150− 105 = 45. Пример: натуральные числа от 1 до 14 и 45.

7. В-1. Назовём трёхзначное число воронкой, если его первая и третья цифры одинаковы и
больше второй. Назовём трёхзначное число пирамидкой, если его первая и третья цифры
одинаковы и меньше второй. Каких трёхзначных чисел больше и на сколько: пирамидок
или воронок?

Ответ В-1. Воронок на 9 больше.

Решение. Из каждого числа-пирамидки aba можно получить число-воронку bab. При
этом из каждого числа-воронки bab, где b 6= 0, можно получить число-пирамидку aba.
Значит, число воронок отличается в бо́льшую сторону от числа пирамидок на количество
чисел-воронок с нулём посередине, а таких 9.

8. В-1. Настя записала четырёхзначное число. Женя прибавил к первой цифре этого числа
8, ко второй 7, к третьей 6 и к четвёртой 5, а потом перемножил полученные суммы.
У Жени получилось 4165. Какое число могла записать Настя? Укажите все возможные
варианты.

Ответ В-1. 9010

Решение. Заметим, что 4165 = 5 · 7 · 7 · 17. Самый большой множитель, получен-ный
Женей, мог равняться 9+8 = 17. Такой множитель обязательно есть, потому что меньшие
числа на 17 не делятся, а 4165 делится. Значит, первая цифра числа, записанного Настей,
— девятка. Остальные три сомножителя дают в произведении 245. Единиц среди них быть
не может (минимально возможное число — это 5). Единственный возмож-ный вариант
245 = 5 · 7 · 7. Ясно, что тогда вторая и четвёртая цифры записанного Настей числа могут
равняться только 0, а третья — только 1.


