
Малый мехмат 21 марта 2026 года

5 класс Раскраски
1. Раскрасьте все клетки доски 4× 4 в чёрный и белый цвета так, чтобы
а) каждая белая клетка граничила ровно с одной чёрной, а каждая чёр-
ная — ровно с одной белой;
б) каждая белая клетка граничила ровно с двумя чёрными, а каждая чёр-
ная — ровно с двумя белыми;
в) каждая белая клетка граничила ровно с одной чёрной, а каждая чёр-
ная — ровно с тремя белыми.
2. Раскрасьте все клетки доски 4 × 4 в четыре разных цвета так, чтобы
каждый прямоугольник 1×4 и каждый квадрат 2×2, кроме центрального,
были раскрашены во все четыре цвета.
3. Раскрасьте все клетки доски 6 × 6 в три цвета так, чтобы в каждом
трёхклеточном прямоугольнике все клетки были разных цветов.
4. Раскрасьте 6 клеток белой доски 4 × 4 в чёрный цвет так, чтобы на
каждой горизонтали и вертикали было чётное число белых клеток.
5. а) Раскрасьте все грани куба в красный и синий цвета так, чтобы каж-
дая красная грань граничила с ровно с двумя синими, а каждая синяя —
ровно с двумя красными.
б) Раскрасьте все вершины куба в красный и синий цвета так, чтобы из
каждой красной вершины можно было пройти по ребру ровно в две синих,
а из каждой синей — ровно в две красных.
в) Раскрасьте все рёбра куба в красный и синий цвета так, чтобы каж-
дое красное ребро имело общую вершину ровно с двумя синими, а каждое
синее — ровно с двумя красными.
6. Будем рассматривать раскраски доски 8×8 в чёрный и белый цвета. На-
зовём раскраску хорошей, если в ней никакие чёрные клетки не являются
соседними ни по горизонтали, ни по вертикали, ни по диагонали.
а) Найдите хорошую раскраску, в которой 16 чёрных клеток.
б) Докажите, что в хорошей раскраске не может быть больше 16 чёрных
клеток.

Дополнительные задачи

7. Раскрасьте некоторые клетки белой доски 7×7 в красный и синий цвета
так, чтобы каждая красная клетка граничила хотя бы с тремя синими, и
при этом красных клеток было больше, чем синих.
8. Будем рассматривать раскраски доски 4 × 4 с занумерованными клет-
ками в чёрный и белый цвета. Назовём раскраску хорошей, если в любом
квадрате 2 × 2 две белые и две чёрные клетки. Найдите число хороших
раскрасок.


