
Малый мехмат МГУ

Олимпиада Малого мехмата 2025/2026 учебного года
5 класс, 27.09.2025. Решения задач.

1. Можно ли расставить на шахматной доске 6 ладей и 4 слонов так, чтобы ни одна фигура не била
другую? Цвет фигур не важен, любая фигура может бить любую.

Решение:
Ответ: Можно.
2. Вовочка собрал пазл за час и шесть с половиной минут, соединяя по две детали (любого размера)
за 10 секунд. Сколько всего деталей в этом пазле?
Решение: Соединяя две детали, Вовочка по сути объединяет их в одну деталь большего размера.
За указанное время он сделает 399 таких операций. В конце пазл будет представлять собой одну
большую деталь, а количество деталей в процессе сборки уменьшилось на 399. Значит, изначально
в пазле было 400 деталей.
Ответ: 400.
3. Машина проехала 195 км за 4 часа, причём каждый час её скорость увеличивалась в полтора
раза. Найдите начальную скорость машины (в км/ч).
Решение: Весь путь машины разбивается на 4 части, на каждом из которых она ехала с постоянной
скоростью. Разобьём первую часть пути на 8 одинаковых отрезков. Так как скорость машины на
второй части была в полтора раза больше, то за второй час она проехала в полтора раза большее
расстояние, то есть 12 отрезков, за третий час — 18 отрезков, за четвёртый час — 27 отрезков.
Получаем, что весь путь состоит из 65 таких отрезков. Следовательно, длина одного отрезка равна
3 км, а первая часть пути составляет 24 км. Значит, начальная скорость машины равна 24 км/ч.
Ответ: 24 км/ч.
4. Найдите наибольшее натуральное число, в котором цифры не повторяются, а любые две соседние
цифры отличаются хотя бы на 7.
Решение: Если в таком числе есть цифра 3, 4, 5 или 6, то других цифр в нём быть не может. Для
чисел 2 и 9 может быть только один сосед. Значит, в подходящем шестизначном число первая цифра
7, а последняя — 2 (или наоборот, но тогда число будет меньше). После 7 обязательно идёт 0, а перед
2 обязательно идёт 9. Отсюда находим искомое число 708192.
Ответ: 708192.
5. 2025 человек сели в круг. Каждый из них является либо рыцарем, который всегда говорит правду,
либо лжецом, который всегда врёт. Каждый из них сказал: “Мои соседи — рыцарь и лжец”. Какое
максимальное число рыцарей могло быть среди них?
Решение: Соседями рыцаря должны быть рыцарь и лжец. Соседями лжеца должны быть либо два
рыцаря, либо два лжеца. Очевидно, что все не могут быть рыцарями. Значит, есть хотя бы один
лжец. Кто сидит справа от него? Если это лжец, то справа от него тоже лжец, справа от которого
тоже лжец и т. д. В этом случае все лжецы. Если справа от лжеца сидит рыцарь, то справа от
него сидит ещё один рыцарь, справа от которого сидит лжец. Значит, справа от лжеца сидят два
рыцаря и лжец. Повторяя это рассуждение, получаем, что весь круг разбивается на тройки рыцарь-
рыцарь-лжец. Это возможно, поскольку 2025 делится на 3. Тогда на каждого лжеца приходится по
два рыцаря, то есть всего рыцарей будет 2

3
· 2025 = 1350.

Ответ: 1350.


