
Малый мехмат 18 октября 2025 года

5 класс Чётность и нечётность

В задачах этого листочка встречается слово докажите. Доказать какое-то утверждение — это зна-
чит объяснить, почему это утверждение верное; обосновать истинность этого утверждения; убедить
собеседника логически правильным рассуждением, что это утверждение верное.

0. [На разбор] На доске было нарисовано 7 треугольников. Каждый из 33 учеников, заходя в класс,
либо стёр уже нарисованный треугольник, либо нарисовал новый. Мог ли в конце остаться только один
треугольник?

1. Серёжа задумал число, несколько раз прибавил к нему 28 и несколько раз отнял 16. Затем он отнял
из получившегося числа первоначально задуманное и получил 33. Докажите, что Серёжа ошибся.

2. В классе 33 ученика. Они встали в круг и взялись за руки. Докажите, что двое детей одного пола
держатся за руки.

3. В классе 18 мальчиков и 15 девочек. Каждый мальчик, заходя в класс, записал на доске число 4
или 6, а каждая девочка — число 5 или 8. Сумма всех записанных на доске чисел оказалась чётной.
Докажите, что хотя бы одна девочка записала число 8.

4. Лягушка прыгает по прямой. Она может прыгнуть на 15 или 19 сантиметров влево или вправо.
Может ли лягушка продвинуться относительно изначального положения
а) на 101 сантиметр за 10 прыжков?
б) на 100 сантиметров за 9 прыжков?
в) на 160 сантиметров за 8 прыжков?
г) на 3 сантиметра за 7 прыжков?
д) на 2 сантиметра за 6 прыжков?

5. В подвале в ряд стоят сундучки с монетами, причём в каждом следующем сундучке на 25 монет
больше, чем в предыдущем.
а) Может ли в 8 соседних сундучках лежать 925 монет?
б) Может ли в 7 соседних сундучках лежать 700 монет?

6. На доске были записаны два числа, отличающиеся на единицу. Каждый из учеников класса, заходя,
добавил по единице к одному из чисел. Потом полученные числа перемножили, от результата отняли
35 и получили число учеников в классе. Докажите, что это число нечётное.

Дополнительные задачи

7. В классе 33 человека. Может ли у каждого из них быть
а) ровно один друг в классе?
б) ровно двое друзей в классе?
в) ровно трое друзей в классе?
г) ровно четверо друзей в классе?
Все дружбы считаются взаимными.

8. Может ли сумма четырёх последовательных натуральных чисел быть равной
а) 1111111111?
б) 2222222222?
в) 4444444444?

9. На прямой на расстоянии 1 метр друг от друга сидят две лягушки. Каждую секунду каждая из них
прыгает влево или вправо на 15 или 19 сантиметров. Могут ли лягушки оказаться друг от друга на
расстоянии
а) 47 сантиметров через 6 секунд?
б) 35 сантиметров через 7 секунд?
в) 200 сантиметров через 8 секунд?
г) 2 сантиметра через 9 секунд?
д) 450 сантиметров через 10 секунд?


