
МММФ-5 5. Разрежь, если сможешь! 11.11.2023 
5.1. а) Разрежьте какой-нибудь квадрат на 4 равные части.  
б) А теперь разрежьте такой же квадрат на 16 равных частей.  
в) А теперь разрежьте такой же квадрат на 17 равных частей. 
5.2. Разрежьте прямоугольник 3´9 на восемь квадратов. 
5.3. Разрежьте каждую из фигур на рисунке 1 на две равные по площади и 
по форме части. 
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5.4. Разрежьте каждую из фигур на рисунке 2 на три равные по площади и 
по форме части. 
5.5. Разрежьте каждую из фигур на рисунке 3 на четыре равные по площади 
и по форме части. 
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5.6. Разрежьте каждую из фигур на рисунке 4 на две части 
так, чтобы из этих частей можно было сложить квадрат. По-
кажите, как сложить квадрат из полученных частей! 
5.7. Разрежьте фигуру на рисунке 5 на пять 4-клеточных фи-
гурок различной формы таким образом, чтобы в каждой из 
пяти фигур была ровно одна закрашенная клетка. 
Думаете, это всё? А вот и нет, там на обороте ещё столько же JJJÊÊÊ 

5.8. Разрежьте квадрат 6´6 на части, из которых можно было бы сложить 
фигуры, изображённые на рисунке 6. (Для каждой из фигур набор частей 
свой.) Покажите, как их сложить из этих частей! 
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5.9. Разрежьте шестиугольник на рисунке 7 на 
четыре одинаковые фигуры. Резать можно 
только по линиям сетки. 
5.10. Разрежьте рамку (см. рисунок 8) на 16 
равных по площади и по форме частей. Резать 
по линиям сетки не обязательно. 
5.11. Нарисуйте фигуру, которую можно раз-
резать на четыре фигурки, изображенные на 
рисунке 9 слева, а можно — на пять фигурок, 
изображенных на рисунке 9 справа. Фигурки 
можно поворачивать. 

 
А сейчас отвлекитесь ненадолго от разрезаний и оцените,  
какая сегодня красивая дата – 11.11 JJ.JJ 
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5.12. Квадратный лист бумаги 4´4 клетки разрезали на две равные по пло-
щади и по форме части по линиям сетки. Какой формы могли получиться 
эти части?  
а) Предложите хотя бы два различных варианта ответа.  
б) Сколько всего есть различных вариантов ответа? Предложите их все и 
докажите, что других нет.  
В обоих пунктах два варианта ответа считаются различными, если полу-
чающиеся части не становятся одинаковыми после поворота/переворота. 

Сайт Малого мехмата: mmmf.msu.ru 

 

«‡‰‡˜‡ 4. –‡ÁÂÊ¸ÚÂ Ì‡ËÒÓ‚‡ÌÌ˚È ¯Â-
ÒÚËÛ„ÓÎ¸ÌËÍ Ì‡ ˜ÂÚ˚Â Ó‰ËÌ‡ÍÓ‚˚Â ÙË„Û-
˚. –ÂÁ‡Ú¸ ÏÓÊÌÓ ÚÓÎ¸ÍÓ ÔÓ ÎËÌËˇÏ ÒÂÚÍË.

[6 ·‡ÎÎÓ‚] (≈.¬.¡‡Í‡Â‚)

ŒÚ‚ÂÚ. —Ï. ËÒÛÌÓÍ.

 ÓÏÏÂÌÚ‡ËÈ. –Â¯ÂÌËÂ Â‰ËÌÒÚ‚ÂÌÌÓ Ò ÚÓ˜-
ÌÓÒÚ¸˛ ‰Ó ÔÓ‚ÓÓÚÓ‚ Ë ÓÚ‡ÊÂÌËÈ.

«‡‰‡˜‡ 5. Œ·ÂÁ¸ˇÌ‡ ÒÚ‡ÌÓ‚ËÚÒˇ Ò˜‡ÒÚÎË‚ÓÈ, ÍÓ„‰‡ Ò˙Â-
‰‡ÂÚ ÚË ‡ÁÌ˚ı ÙÛÍÚ‡.  ‡ÍÓÂ Ì‡Ë·ÓÎ¸¯ÂÂ ÍÓÎË˜ÂÒÚ‚Ó
Ó·ÂÁ¸ˇÌ ÏÓÊÌÓ ÓÒ˜‡ÒÚÎË‚ËÚ¸, ËÏÂˇ 20 „Û¯, 30 ·‡Ì‡ÌÓ‚,
40 ÔÂÒËÍÓ‚ Ë 50 Ï‡Ì‰‡ËÌÓ‚? Œ·ÓÒÌÛÈÚÂ Ò‚ÓÈ ÓÚ‚ÂÚ.

[8 ·‡ÎÎÓ‚] (¿.¬.ÿ‡ÔÓ‚‡ÎÓ‚)
ŒÚ‚ÂÚ. 45.
–Â¯ÂÌËÂ. ŒÚÎÓÊËÏ ÔÓÍ‡ Ï‡Ì‰‡ËÌ˚ ‚ ÒÚÓÓÌÛ. ŒÒÚ‡-

ÎÓÒ¸ 20+30+40=90 ÙÛÍÚÓ‚. œÓÒÍÓÎ¸ÍÛ Ó·ÂÁ¸ˇÌÂ Ï˚
ÒÍ‡ÏÎË‚‡ÂÏ ÌÂ ·ÓÎÂÂ Ó‰ÌÓ„Ó Ï‡Ì‰‡ËÌ‡, Í‡Ê‰‡ˇ Ó·ÂÁ¸ˇÌ‡
Ò˙ÂÒÚ ËÁ ˝ÚËı 90 ÙÛÍÚÓ‚ ÔÓ Í‡ÈÌÂÈ ÏÂÂ ‰‚‡. «Ì‡˜ËÚ,
Ó·ÂÁ¸ˇÌ ÌÂ ·ÓÎÂÂ ˜ÂÏ 90 : 2=45. œÓÍ‡ÊÂÏ, Í‡Í ÏÓÊÌÓ
ÓÒ˜‡ÒÚÎË‚ËÚ¸ 45 Ó·ÂÁ¸ˇÌ:

5 Ó·ÂÁ¸ˇÌ Ò˙Â‰‡˛Ú: „Û¯Û, ·‡Ì‡Ì, Ï‡Ì‰‡ËÌ;
15 Ó·ÂÁ¸ˇÌ Ò˙Â‰‡˛Ú: „Û¯Û, ÔÂÒËÍ, Ï‡Ì‰‡ËÌ;
25 Ó·ÂÁ¸ˇÌ Ò˙Â‰‡˛Ú: ÔÂÒËÍ, ·‡Ì‡Ì, Ï‡Ì‰‡ËÌ.
¬ÒÂ„Ó 45 Ò˜‡ÒÚÎË‚˚ı Ó·ÂÁ¸ˇÌ — Ë Â˘Â ÓÒÚ‡ÎÓÒ¸ ÔˇÚ¸

ÌÂËÒÔÓÎ¸ÁÓ‚‡ÌÌ˚ı Ï‡Ì‰‡ËÌÓ‚!

«‡‰‡˜‡ 6. fi‡ Ì‡˜ÂÚËÎ Ì‡ ÍÎÂÚ˜‡ÚÓÈ
·ÛÏ‡„Â ÔˇÏÓÛ„ÓÎ¸ÌËÍ (ÔÓ ÍÎÂÚÓ˜Í‡Ï) Ë Ì‡-
ËÒÓ‚‡Î Ì‡ ÌÂÏ Í‡ÚËÌÛ. œÓÒÎÂ ˝ÚÓ„Ó ÓÌ
Ì‡ËÒÓ‚‡Î ‚ÓÍÛ„ Í‡ÚËÌ˚ ‡ÏÍÛ ¯ËËÌÓÈ
‚ Ó‰ÌÛ ÍÎÂÚÓ˜ÍÛ (ÒÏ. ËÒ.). ŒÍ‡Á‡ÎÓÒ¸, ˜ÚÓ
ÔÎÓ˘‡‰¸ Í‡ÚËÌ˚ ‡‚Ì‡ ÔÎÓ˘‡‰Ë ‡ÏÍË.
 ‡ÍËÂ ‡ÁÏÂ˚ ÏÓ„Î‡ ËÏÂÚ¸ fiËÌ‡ Í‡ÚË-
Ì‡? (œÂÂ˜ËÒÎËÚÂ ‚ÒÂ ‚‡Ë‡ÌÚ˚ Ë ‰ÓÍ‡ÊËÚÂ, ˜ÚÓ ‰Û„Ëı
ÌÂÚ.) [8 ·‡ÎÎÓ‚] (“.». √ÓÎÂÌË˘Â‚‡- ÛÚÛÁÓ‚‡)
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6 ÍÎ‡ÒÒ

«‡‰‡˜‡ 1. –‡ÁÂÊ¸ÚÂ ‡ÏÍÛ (ÒÏ. ËÒ.) Ì‡ 16 ‡‚Ì˚ı ˜‡ÒÚÂÈ.
[4 ·‡ÎÎ‡] (¿. ¬.ÿ‡ÔÓ‚‡ÎÓ‚)

ŒÚ‚ÂÚ. ÃÓÊÌÓ ‡ÁÂÁ‡Ú¸ Ú‡Í (ÒÏ. ËÒ. ÒÔ‡‚‡).

«‡‰‡˜‡ 2. œ‡ÁÎ œÂÚÂ ÔÓÌ‡‚ËÎÒˇ, ÓÌ Â¯ËÎ Â„Ó ÒÍÎÂËÚ¸ Ë
ÔÓ‚ÂÒËÚ¸ Ì‡ ÒÚÂÌÛ. «‡ Ó‰ÌÛ ÏËÌÛÚÛ ÓÌ ÒÍÎÂË‚‡Î ‚ÏÂÒÚÂ ‰‚‡ ÍÛÒ-
Í‡ (Ì‡˜‡Î¸Ì˚ı ËÎË ‡ÌÂÂ ÒÍÎÂÂÌÌ˚ı). ¬ ÂÁÛÎ¸Ú‡ÚÂ ‚ÂÒ¸ Ô‡ÁÎ
ÒÓÂ‰ËÌËÎÒˇ ‚ Ó‰ÌÛ ˆÂÎ¸ÌÛ˛ Í‡ÚËÌÛ Á‡ 2 ˜‡Ò‡. «‡ Í‡ÍÓÂ ‚ÂÏˇ
ÒÓ·‡Î‡Ò¸ ·˚ Í‡ÚËÌ‡, ÂÒÎË ·˚ œÂÚˇ ÒÍÎÂË‚‡Î ‚ÏÂÒÚÂ Á‡ ÏËÌÛÚÛ
ÌÂ ÔÓ ‰‚‡, ‡ ÔÓ ÚË ÍÛÒÍ‡? [5 ·‡ÎÎÓ‚] (¿. ¬.ÿ‡ÔÓ‚‡ÎÓ‚)

ŒÚ‚ÂÚ. «‡ ˜‡Ò.
–Â¯ÂÌËÂ 1.  ‡Ê‰ÓÂ ÒÍÎÂË‚‡ÌËÂ ÛÏÂÌ¸¯‡ÂÚ Ì‡ 1 ÍÓÎË˜ÂÒÚ‚Ó

ÍÛÒÍÓ‚ Ì‡ ÒÚÓÎÂ. –‡Á ÔÓÒÎÂ 120 ÒÍÎÂË‚‡ÌËÈ ÔÓÎÛ˜ËÎÒˇ Ó‰ËÌ ÍÛÒÓÍ
(ˆÂÎ˚È Ô‡ÁÎ), ÚÓ ‰Ó Ì‡˜‡Î‡ ‡·ÓÚ˚ ·˚Î 121 ÍÛÒÓÍ. “ÂÔÂ¸ ÂÒÎË
Á‡ ÏËÌÛÚÛ ÒÍÎÂË‚‡Ú¸ ÔÓ ÚË ÍÛÒÍ‡ (Ú. Â. ÛÏÂÌ¸¯‡Ú¸ ÍÓÎË˜ÂÒÚ‚Ó
ÍÛÒÍÓ‚ Ì‡ 2), ÚÓ Ó‰ËÌ ÍÛÒÓÍ ÓÒÚ‡ÌÂÚÒˇ ˜ÂÂÁ 60 ÏËÌÛÚ.

–Â¯ÂÌËÂ 2. «‡ ÏËÌÛÚÛ œÂÚˇ ‰ÂÎ‡Î Ó‰ÌÓ ÒÍÎÂË‚‡ÌËÂ Ë Ì‡ Ò·Ó
Ô‡ÁÎ‡ ÔÓÚ‡ÚËÎ 2 ˜‡Ò‡. ≈ÒÎË ·˚ ÓÌ ÒÍÎÂË‚‡Î ÔÓ ÚË ÍÛÒÍ‡, ÓÌ ‰Â-
Î‡Î ·˚ ‰‚‡ ÒÍÎÂË‚‡ÌËˇ Á‡ ÏËÌÛÚÛ, Ú. Â. ‡·ÓÚ‡Î ·˚ ‚‰‚ÓÂ ·˚ÒÚÂÂ
Ë ÔÓÚ‡ÚËÎ ·˚, ÒÚ‡ÎÓ ·˚Ú¸, 1 ˜‡Ò.

 ÓÏÏÂÌÚ‡ËÈ. ¬ÂÏˇ, Á‡Ú‡˜ÂÌÌÓÂ Ì‡ ÒÍÎÂË‚‡ÌËÂ ‚ÒÂ„Ó Ô‡ÁÎ‡, ÌÂ
Á‡‚ËÒËÚ ÓÚ ÚÓ„Ó, ‚ Í‡ÍÓÏ ÔÓˇ‰ÍÂ œÂÚˇ ·‡Î ÍÛÒÍË. ŒÌ ÏÓ„, Ì‡ÔËÏÂ,
‰Ó·‡‚ÎˇÚ¸ ÔÓ Ó‰ÌÓÏÛ ÍÛÒÓ˜ÍË Í ÛÊÂ ÒÍÎÂÂÌÌÓÈ ˜‡ÒÚË. ¿ ÏÓ„ ‚ÏÂÒÚÓ
˝ÚÓ„Ó ÒÍÎÂËÚ¸ ÍÛÒÓ˜ÍË ÔÓ Ô‡‡Ï ËÎË ÚÓÈÍ‡ÏË, ‡ ÔÓÚÓÏ ÒÍÎÂË‚‡Ú¸ Ëı
ÏÂÊ‰Û ÒÓ·ÓÈ. ¬ÒÂ ‡‚ÌÓ ‚ ÔÂ‚ÓÏ ÒÎÛ˜‡Â Û ÌÂ„Ó Û¯ÎÓ ·˚ 2 ˜‡Ò‡, ‡
‚Ó ‚ÚÓÓÏ — 1 ˜‡Ò. ¬ ÔÂ‚ÓÏ Â¯ÂÌËË ˝ÚÓÚ Ù‡ÍÚ ‰ÓÍ‡Á‡Ì Ò ÔÓÏÓ˘¸˛
ÔÓ‰Ò˜ÂÚ‡ Ó·˘Â„Ó ˜ËÒÎ‡ ÍÛÒÓ˜ÍÓ‚. ¿ ‚Ó ‚ÚÓÓÏ Â¯ÂÌËË ÔËÌËÏ‡ÂÚÒˇ
Á‡ Ó˜Â‚Ë‰Ì˚È. œÓ˝ÚÓÏÛ, ÒÚÓ„Ó „Ó‚Óˇ, ‚ÚÓÓÂ Â¯ÂÌËÂ ÌÂÔÓÎÌÓ: ‚ ÌÂÏ
ÔÓÎÛ˜ÂÌ ‚ÂÌ˚È ÓÚ‚ÂÚ, ÌÓ ÌÂ ‰ÓÍ‡Á‡Ì‡ Â„Ó Â‰ËÌÒÚ‚ÂÌÌÓÒÚ¸.
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‡) —ÍÓÎ¸ÍÓ ÊÂÎÚ˚ı Ó‰Û‚‡Ì˜ËÍÓ‚ ·˚ÎÓ Ì‡ ÔÓÎˇÌÂ ÔÓÁ‡-
‚˜Â‡?

·) —ÍÓÎ¸ÍÓ ·ÂÎ˚ı Ó‰Û‚‡Ì˜ËÍÓ‚ ·Û‰ÂÚ Ì‡ ÔÓÎˇÌÂ Á‡‚Ú‡?
[6 ·‡ÎÎÓ‚] (ƒ. ›.ÿÌÓÎ¸)

ŒÚ‚ÂÚ. ‡) 25 ÊÂÎÚ˚ı Ó‰Û‚‡Ì˜ËÍÓ‚; ·) 9 ·ÂÎ˚ı Ó‰Û‚‡Ì˜Ë-
ÍÓ‚.

–Â¯ÂÌËÂ. ‡) ¬ÒÂ Ó‰Û‚‡Ì˜ËÍË, ÍÓÚÓ˚Â ÔÓÁ‡‚˜Â‡ ·˚ÎË
ÊÂÎÚ˚ÏË, ÒÚ‡ÎË ·ÂÎ˚ÏË ‚˜Â‡ ËÎË ÒÂ„Ó‰Ìˇ. œÓ˝ÚÓÏÛ Ëı
·˚ÎÓ 14+11=25.

·) »Á ‚˜Â‡¯ÌËı ÊÂÎÚ˚ı Ó‰Û‚‡Ì˜ËÍÓ‚ 11 ÔÓ·ÂÎÂÎË ÒÂ-
„Ó‰Ìˇ, ‡ ÓÒÚ‡Î¸Ì˚Â 20�11=9 ÔÓ·ÂÎÂ˛Ú Á‡‚Ú‡.

«‡‰‡˜‡ 4. Õ‡ËÒÛÈÚÂ ÙË„ÛÛ, ÍÓÚÓ-
Û˛ ÏÓÊÌÓ ‡ÁÂÁ‡Ú¸ Ì‡ ˜ÂÚ˚Â ÙË„Û-
ÍË, ËÁÓ·‡ÊÂÌÌ˚Â ÒÎÂ‚‡, ‡ ÏÓÊÌÓ —
Ì‡ ÔˇÚ¸ ÙË„ÛÓÍ, ËÁÓ·‡ÊÂÌÌ˚ı ÒÔ‡‚‡.
(‘Ë„ÛÍË ÏÓÊÌÓ ÔÓ‚Ó‡˜Ë‚‡Ú¸.)

[6 ·‡ÎÎÓ‚] (¿. ¬.ÿ‡ÔÓ‚‡ÎÓ‚)
ŒÚ‚ÂÚ. Œ‰Ì‡ ËÁ ‚ÓÁÏÓÊÌ˚ı ÙË„Û ÔÓÍ‡Á‡Ì‡ Ì‡ ËÒÛÌÍÂ.

 ÓÏÏÂÌÚ‡ËÈ. œË‰ÛÏ‡Ú¸ Ú‡ÍÛ˛ ÙË„ÛÛ ÏÓÊÌÓ ·˚ÎÓ, Á‡ÏÂ-
ÚË‚, ˜ÚÓ ·ÓÎ¸¯‡ˇ ·ÛÍ‚‡ “ ÛÊÂ ÒÓ‰ÂÊËÚ ‚ ÒÂ·Â Ï‡ÎÂÌ¸ÍÛ˛, ‡
ÔÓ˝ÚÓÏÛ ÌÛÊÌÓ ‚ÁˇÚ¸ ˜ÂÚ˚Â ·ÓÎ¸¯Ëı “ Ë ÒÓÂ‰ËÌËÚ¸ Ëı «ÌÓÊ-
Í‡ÏË» ‰Û„ Ò ‰Û„ÓÏ Ú‡Í, ˜ÚÓ·˚ ÎË¯ÌËÂ ÍÎÂÚÓ˜ÍË Ó·‡ÁÓ‚‡ÎË
ÌÂ‰ÓÒÚ‡˛˘Û˛ ÔˇÚÛ˛ ÙË„ÛÍÛ.
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«‡‰‡˜‡ 5. Ã‡Ï‡ ËÒÔÂÍÎ‡ ÔËÓÊ-

ÍË — ÚË Ò ËÒÓÏ, ÚË Ò Í‡ÔÛÒÚÓÈ Ë
Ó‰ËÌ Ò ‚Ë¯ÌÂÈ — Ë ‚˚ÎÓÊËÎ‡ Ëı Ì‡
·Î˛‰Ó ÔÓ ÍÛ„Û (ÒÏ. ËÒ.). œÓÚÓÏ ÔÓ-
ÒÚ‡‚ËÎ‡ ·Î˛‰Ó ‚ ÏËÍÓ‚ÓÎÌÓ‚ÍÛ ÔÓ‰Ó-
„ÂÚ¸. Õ‡ ‚Ë‰ ‚ÒÂ ÔËÓÊÍË Ó‰ËÌ‡ÍÓ-
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