
Èíâåðñèÿ â ïðîñòðàíñòâå

1. à) Äàéòå îïðåäåëåíèå èíâåðñèè ïðîñòðàíñòâà îòíîñèòåëüíî ñôåðû.

á) Äîêàæèòå, ÷òî ïðè èíâåðñèè ïðîñòðàíñòâà ïëîñêîñòè è ñôåðû ïåðåõîäÿò â ïëîñêîñòè è

ñôåðû. Ïîäñêàçêà: ñâåäèòå ê ïëîñêîìó ñëó÷àþ.

â) Äëÿ äàííîé ñôåðû Σ1 ïîñòðîéòå òàêóþ ñôåðó Σ2, ÷òî èíâåðñèÿ îòíîñèòåëüíî Σ2 ïåðåâîäèò

Σ1 â ïëîñêîñòü.

ã) Äîêàæèòå, ÷òî ïðè ýòîé èíâåðñèè îêðóæíîñòè íà ñôåðå Σ1 ïåðåõîäÿò â îêðóæíîñòè èëè

ïðÿìûå íà ïëîñêîñòè.

2. Íà ñòîðîíàõ AB, BC è AC (ïëîñêîãî, åâêëèäîâà) òðåóãîëüíèêà ABC îòìå÷åíû ïðîèçâîëüíûå

òî÷êè K, L è M ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî îïèñàííûå îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêîâ AKM , BKL,
CLM ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

3. Íàçîâ¼ì ãåêñàýäðîì ìíîãîãðàííèê, ñîñòàâëåííûé èç øåñòè ÷åòûð¼õóãîëüíûõ ãðàíåé. Ó ãåêñàýðà

8 âåðøèí. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè 7 èç íèõ ëåæàò íà ñôåðå, òî íà ýòîé æå ñôåðå ëåæèò è 8-ÿ âåðøèíà.

4. Íà ð¼áðàõ AB, BC, AC, AD, BD è CD òåòðàýäðà ABCD âçÿòû òî÷êè K, L, M , P , Q è R ñîîòâåò-

ñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî îïèñàííûå ñôåðû òåòðàýäðîâ AKMP , BKQL, CLMR è DPQR ïåðåñåêàþòñÿ

â îäíîé òî÷êå.


